Pracovny list

Kruznica a kruh
8. roc¢nik - 100 prikladov (pocitame s 1t = 3,14)
Autor: Mgr. J. Zvolensky - ZS Skycov

1) Vlastnosti kruznice a kruhu

. Ako sa vola bod, ktory je rovnako vzdialeny od vsetkych bodov kruznice
. Ako sa vola vzdialenost stredu od kruznice

. Aky je vztah medzi polomerom r a priemerom d

. KruZnica so stredom S ma polomer r = 5 cm. Aky je jej priemer

. Kruznica ma priemer d = 18 cm. Aky je jej polomer

. Co je kruh (ako mnoZina bodov)

. Je kruznica krivka, alebo ¢ast roviny

. Je kruh krivka, alebo ¢ast roviny

O 0 N OO0 U1 D W N R,

. Nacrtni kruznicu s polomerom r = 3 cm.

10. Nacrtni kruh s priemerom d = 8 cm (vyznac aj polomer).

2) Tetiva kruznice

11. Co je tetiva kruznice
12. Je priemer najdlhsia mozna tetiva kruznice? (ano/nie)
13. Kruznica ma polomer r = 5 cm. Tetiva prechadza stredom. Aka je jej dizka

14. Kruznica s polomerom r = 10 cm ma tetivu AB vzdialent od stredu S 6 cm. Vypogitaj dizku tetivy AB.
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15. KruZnica s polomerom r = 13 cm ma tetivu AB vzdialent od stredu S 5 cm. Vypoditaj dizku tetivy AB.

16. KruZnica s polomerom r = 17 cm ma tetivu AB vzdialent od stredu S 8 cm. Vypoditaj dizku tetivy AB.




17. KruZnica s polomerom r = 25 cm ma tetivu AB vzdialent od stredu S 7 cm. Vypoéitaj dizku tetivy AB.
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18. Kruznica s polomerom r = 15 cm ma tetivu AB vzdialent od stredu S 9 cm. Vypogitaj dizku tetivy AB.

19. Co je os tetivy

20. Kde lezi stred kruznice vzhladom na os [ubovolnej tetivy

3) Vzajomna poloha priamky a kruZnice
Ak vzdialenost priamky od stredu je v a polomer kruznice r: v < r = secnica, v = r = dotycnica,v>r =
nesecnica.

21. Kruznica ma polomer r = 8 cm, priamka je od stredu vzdialena 4 cm. Je to secnica, dotycnica, alebo
nesecnica:




22. Kruznica ma polomer r = 8 cm, priamka je od stredu vzdialena 8 cm. Je to secnica, dotycnica, alebo
nesecnica:

(2

23. KruzZnica ma polomer r = 8 cm, priamka je od stredu vzdialena 12 cm. Je to secnica, dotycnica, alebo

nesecnica:

24. KruzZnica ma polomer r = 6 cm, priamka je od stredu vzdialena 3 cm. Je to secnica, dotycnica, alebo
nesecnica:
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25. KruzZnica ma polomer r = 6 cm, priamka je od stredu vzdialena 6 cm. Je to secnica, dotycnica, alebo
nesecnica:

26. Kruznica ma polomer r = 6 cm, priamka je od stredu vzdialena 9 cm. Je to secnica, dotycnica, alebo
nesecnica:

27. Kolko spolo¢nych bodov ma so kruznicou secnica
28. Kolko spolo¢nych bodov ma so kruznicou dotycnica
29. Kolko spolo¢nych bodov ma so kruznicou nesecnica

30. Aky uhol zviera dotycnica s polomerom vedenym do dotykového bodu

4) Dizka kruznice a obvod kruhu

0=27ur (= 3,14)

31. Kruznica ma polomer r = 3 cm. Vypocitaj jej dizku (obvod kruhu).
32. Kruznica ma polomer r = 5 cm. Vypotitaj jej dizku (obvod kruhu).
33. Kruznica ma polomer r = 7 cm. Vypoditaj jej dizku (obvod kruhu).
34. Kruznica ma polomer r = 10 cm. Vypoditaj jej dizku (obvod kruhu).
35. Kruznica ma polomer r = 4 cm. Vypoditaj jej dizku (obvod kruhu).
36. Kruznica ma polomer r = 6 cm. Vypocitaj jej dizku (obvod kruhu).
37. Kruznica ma polomer r = 8 cm. Vypocitaj jej dizku (obvod kruhu).
38. Kruznica ma polomer r = 12 cm. Vypocitaj jej dizku (obvod kruhu).

39. Kruznica ma polomer r = 2,5 cm. Vypoc¢itaj jej dizku (obvod kruhu).



40. Kruznica ma polomer r = 15 cm. Vypocitaj jej dizku (obvod kruhu).
41. Dizka kruznice je o = 18,84 cm. Vypocitaj jej polomer r.

42. Dizka kruznice je o = 31,4 cm. Vypocitaj jej polomer r.

43. Dizka kruznice je o = 62,8 cm. Vypocitaj jej polomer r.

44, Dizka kruznice je o = 12,56 cm. Vypocitaj jej polomer r.

45, Dizka kruznice je o = 25,12 cm. Vypocitaj jej polomer r.
5) KruZnicovy obluk

Dizka obltka: | = (a : 360°) - 2-7t-r
46. Kruznica ma polomer r = 9 cm. Vypocitaj dizku obluka prislichajiceho stredovému uhlu a = 60°.

60°

47. Kruznica méa polomer r = 12 cm. Vypocitaj dizku obluka prisltichajiceho stredovému uhlu a = 90°.

90°




48. Kruznica ma polomer r = 6 cm. Vypoc¢itaj dizku obluka prisltichajiceho stredovému uhlu a = 120°.

49. Kruznica méa polomer r = 15 cm. Vypocitaj dizku obluka prisltichajiceho stredovému uhlu a = 45°.

45°

50. Kruznica ma polomer r = 10 cm. Vypocitaj dizku obltka prislichajtceho stredovému uhlu a = 180°.

S 180°




51. Kruznica ma polomer r = 8 cm. Vypocitaj dizku obltka prislichajiceho stredovému uhlu a = 150°.

52. Kruznica méa polomer r = 20 cm. Vypocitaj dizku obltka prisltchajtceho stredovému uhlu a = 30°.

30°

53. Kruznica ma polomer r = 5 cm. Vypocitaj dizku obltka prislichajiceho stredovému uhlu a = 270°.

270°

54. Aky stredovy uhol prisltcha polovici kruznice

55. Aky stredovy uhol prisltcha stvrtine kruznice

6) Obsah kruhu

S=rr? (= 3,14)

56. Kruh méa polomer r = 3 cm. Vypocitaj jeho obsah.
57. Kruh ma polomer r = 5 cm. Vypocitaj jeho obsah.
58. Kruh ma polomer r = 7 cm. Vypocitaj jeho obsah.
59. Kruh ma polomer r = 10 cm. Vypocitaj jeho obsah.

60. Kruh ma polomer r = 4 cm. Vypocitaj jeho obsah.



61. Kruh ma polomer r = 6 cm. Vypocitaj jeho obsah.

62. Kruh méa polomer r = 8 cm. Vypocitaj jeho obsah.

63. Kruh ma polomer r = 2 cm. Vypocitaj jeho obsah.

64. Kruh ma polomer r = 9 cm. Vypocitaj jeho obsah.

65. Kruh ma polomer r = 20 cm. Vypocitaj jeho obsah.

66. Obsah kruhu je S = 28,26 cm?. Vypocéitaj jeho polomer r.
67. Obsah kruhu je S = 78,5 cm?. Vypoditaj jeho polomer r.
68. Obsah kruhu je S = 12,56 cm?. Vypoc¢itaj jeho polomer r.
69. Obsah kruhu je S = 50,24 cm?. Vypoditaj jeho polomer r.
70. Obsah kruhu je S = 314 cm?. Vypoditaj jeho polomer r.

7) Talesova kruznica

Talesova veta: Ak bod C lezi na kruznici zostrojenej nad priemerom AB, potom uhol ACB je pravy (90°).
71. Bod C leZi na Talesovej kruznici nad priemerom AB. Aky je uhol ACB:

A B

72. Bod C lezi na Talesovej kruznici nad priemerom AB. Aky je uhol ACB:

A B

73. Bod C lezZi na Talesovej kruznici nad priemerom AB. Aky je uhol ACB:




74. Bod C lezi na Talesovej kruznici nad priemerom AB. Aky je uhol ACB:

A B

75. Bod C lezi na Talesovej kruznici nad priemerom AB. Aky je uhol ACB:

A B
76. Nad akym Utvarom sa zostrojuje Talesova kruznica
77. Trojuholnik ABC ma pravy uhol pri vrchole C. LeZi bod C na Talesovej kruznici nad AB? (ano/nie)

78. Preponu pravouhlého trojuholnika s dizkou 10 cm pouzijeme ako priemer Talesovej kruznice. Aky je jej
polomer

79. Na €o sa vyuziva Talesova kruznica pri konstrukcii dotycnice z vonkajsieho bodu

80. Trojuholnik ABC ma vrchol C na Talesovej kruznici nad priemerom AB = 14 cm. Aka je dizka taZnice z bodu
C na stred AB

8) Konstrukcné ulohy

Dotyc¢nicu ku kruznici z vonkajsieho bodu A zostrojime pomocou Talesovej kruznice nad Useckou SA (S = stred
danej kruznice). Tato kruznica pretne dan( kruznicu v dotykovych bodoch T,, T,.

81. Zostroj dotyénice ku kruznici k(S, r = 4 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 9 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

T1

T2



82. Zostroj doty¢nice ku kruznici k(S, r = 5 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 10 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

T1

83. Zostroj dotyénice ku kruznici k(S, r = 3 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 8 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

84. Zostroj doty¢nice ku kruznici k(S, r = 6 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 11 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

T1

T2



85. Zostroj doty¢nice ku kruznici k(S, r = 4 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 10 cm. Vypo¢itaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

86. Zostroj doty¢nice ku kruznici k(S, r = 5 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 12 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

87. Zostroj dotyénice ku kruznici k(S, r = 3 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 7 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).



88. Zostroj doty¢nice ku kruznici k(S, r = 6 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 13 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

T1

89. Zostroj dotyénice ku kruznici k(S, r = 4 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 8 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

90. Zostroj doty¢nice ku kruznici k(S, r = 5 cm) z bodu A, ktory je od stredu S vzdialeny 9 cm. Vypoéitaj aj dizku
dotycnice (Gsecky AT).

91. Kol'ko doty¢nic mozno zostrojit z vonkajsieho bodu ku kruZznici

92. Kol'ko dotycnic moZno zostrojit z bodu, ktory leZi na kruznici

93. Kol'ko doty¢nic mozno zostrojit z bodu vnutri kruznice

94. S( obe dotycnice z vonkajsieho bodu rovnako dIhé? (dno/nie)

95. Ktory Utvar (kruznicu) potrebujeme na zostrojenie dotyc¢nice z vonkajsieho bodu pomocou pravého uhla
96. Zostroj kruznicu opisanu trojuholniku (nacrtni postup slovne).

97. Zostroj kruznicu vpisanu trojuholniku (nacrtni postup slovne).



98. Zostroj os tetivy AB danej kruznice.
99. Zostroj dotyc¢nicu ku kruznici v danom bode T, ktory na kruznici lezi.

100. Zostroj spolo¢nd vonkajsiu doty¢nicu dvoch zhodnych kruznic (nacrtni postup slovne).

Poznamka: pracovny list pokryva podtémy ,Vlastnosti kruznice a kruhu", ,Tetiva kruznice", ,Vzajomna poloha priamky a
kruznice", ,Dl7ka kruZnice a obvod kruhu®, ,Kruznicovy obldk®, ,Obsah kruhu®, ,Talesova kruznica“ a ,Konstrukéné
ulohy*.



RieSenia
1) Vlastnosti kruznice a kruhu

. stred kruznice

. polomer

d=2r

.10cm

9cm

. mnozina bodov, ktorych vzdialenost od stredu je mensia alebo rovna polomeru
. krivka (hranica)

. Cast roviny (krivka aj jej vnutro)

VWV ®NOU A WN R

. KruZnica s polomerom 3 cm:

10. Kruh s priemerom 8 cm, t. j. polomerom 4 cm:

2) Tetiva kruZnice

11. Usecka spajajuca dva body kruznice
12. ano

13. 10 cm (rovna sa priemeru)

14. AB = 2-/(10%-6%) = 2.8 = 16 cm

15. AB = 2-V(13%-5%) = 212 = 24 cm

16. AB = 2-/(17%-8%) = 2:15 =30 cm

17. AB = 2-V(25%-7%) = 2-:24 = 48 cm

18. AB = 2-/(15%-9%) = 2.12 = 24 cm

19. kolmica na tetivu vedena jej stredom
20. stred kruZnice lezi vidy na osi tetivy

3) Vzajomna poloha priamky a kruZnice

21. secnica

22. dotycnica

23. nesecnica

24, secnica

25. dotycnica

26. nesecnica

27. 2 body

28. 1 bod (dotykovy bod)



29.
30.

0 bodov (Ziadny)
pravy uhol (90°)

4) Dizka kruznice a obvod kruhu

31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.
43.
44.
45.

0=2-3,14-3=18,84 cm
0=2-3,14-5=31,4cm
0=2-3,14-7=43,96 cm
0=2-3,14-10=62,8 cm
0=2-3,14-4=25,12cm
0=2-3,14-6 = 37,68 cm

0 =2-3,14-8 = 50,24 cm
0=2-3,14-12=75,36 cm
0=2-3,14-2,5=15,7cm
0=2-3,14-15=94,2cm
r=18,84:(2-3,14) =3 cm
r=31,4:(2-3,14) =5cm
r=62,8:(2-3,14) =10 cm
r=12,56:(2-3,14) =2 cm
r=25,12:(2-3,14) =4 cm

5) KruZnicovy obluk

46.1=(60°: 360°) - 2:3,14-9 = 9,42 cm
47.1=(90°: 360°) - 2-3,14-12 = 18,84 cm
48.1=(120°: 360°) - 2:3,14-6 = 12,56 cm
49. 1= (45°: 360°) - 2-3,14-15 = 11,78 cm
50. 1= (180° : 360°) - 2-3,14-10 = 31,4 cm
51.1=(150°: 360°) - 2-3,14-8 = 20,93 cm
52.1=(30°: 360°) - 2:3,14-20 = 10,47 cm
53.1=(270°: 360°) - 2-3,14-5 = 23,55 cm
54. 180°

55. 90°

6) Obsah kruhu

56.5=23,14 - 32 = 28,26 cm?

57.
58.
59.
60.
61.
62.
63.
64.
65.
66.
67.
68.
69.
70.

$=3,14-5*=78,5cm’
$=3,14-7*= 153,86 cm?
§=3,14-10*=314cm?
S=3,14 - 4* = 50,24 cm?
$=23,14- 6* = 113,04 cm?
S=3,14 - 82 = 200,96 cm?
$=3,14-22=12,56 cm?
S=3,14 - 9> = 254,34 cm?
$=3,14-20% = 1256 cm?®
r=+(28,26:3,14) =v9 = 3cm
V(78,5 :3,14) =v25 = 5cm
V(12,56 :3,14) =V4=2cm
V(50,24 : 3,14) =V16 = 4 cm
V(314 :3,14) =v100 = 10 cm

;
;
;
;



7) Talesova kruznica

71. 90° (podla Talesovej vety, nezavisle od polohy bodu C)
72. 90° (podla Talesovej vety, nezavisle od polohy bodu C)
73. 90° (podla Talesovej vety, nezavisle od polohy bodu C)
74. 90° (podla Talesovej vety, nezavisle od polohy bodu C)
75. 90° (podla Talesovej vety, nezavisle od polohy bodu C)

76. nad priemerom (Useckou, ktora je priemerom kruznice)

77. ano

78. 5 cm (polovica prepony)

79. Talesova kruznica nad Useckou SA urci dotykové body ako priese¢niky s danou kruznicou
80. 7 cm (polovica priemeru AB)

8) Konstrukcné ulohy

81. |AT| =
82. |AT| =

V(9% - 4%) = /65 = 8,06 cm (pozri obrazok v zadani)

V(10* - 52) =75 = 8,66 cm (pozri obrazok v zadani)

83. |AT| =+/(8% - 3%) =55 = 7,42 cm (pozri obrazok v zadani)

84. |AT| =+(11% - 6%) =85 = 9,22 cm (pozri obrazok v zadani)

85. |AT| =+/(10* - 4%) =84 = 9,17 cm (pozri obrazok v zadani)

86. |AT| =+/(12% - 5%) =119 = 10,91 cm (pozri obrazok v zadani)

87. |AT| =+/(7% - 3%) =40 = 6,32 cm (pozri obrazok v zadani)

88. |AT| =+(13% - 6%) =133 = 11,53 cm (pozri obrazok v zadani)

89. |AT| =+/(8% - 4%) = V48 = 6,93 cm (pozri obrazok v zadani)

90. |AT| =V(9? - 5%) =56 = 7,48 cm (pozri obrazok v zadani)

91. 2 dotycnice

92. 1 dotycnica (v danom bode)

93. ziadna (0 dotyc¢nic)

94. ano

95. Talesovu kruZnicu nad Useckou SA

96. Zostroja sa osi aspon dvoch stran trojuholnika; ich priesec¢nik je stred opisanej kruznice.
97. Zostroja sa osi aspon dvoch vnutornych uhlov trojuholnika; ich priesecnik je stred vpisanej kruznice.
98. Zostroji sa kolmica na AB vedena stredom Usecky AB.

99. V bode T sa zostroji kolmica na polomer ST; tato kolmica je hladana dotycnica.

100. Spojnica stredov sa prediZi, doty¢nice sa zostrojia rovnobezne s touto spojnicou vo vzdialenosti r od oboch
stredov.



